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TEMA 9: DERIVADAS. TECNICAS DE DERIVACION.

1. TASA DE VARIACION MEDIA

T.\/.M.([a,b]):w

2. DERIVADA DE UNA FUNCION EN UN PUNTO. FUNCION DERIVADA.

La derivada de una funcién en un punto es un nimero real (positivo, negativo o cero)

(x) = lim f(x+h)—f (xo)_) F(x) = Iimﬂ

h—0 h Ax—0 AX

f (x+h)—f(x)

Funcién derivada de una funcién: f (x) = Ihlrrol
.

Si derivamos una funcién derivada obtendremos la funcién de la derivada segunda y asi
sucesivamente.

f'(x, )significa la pendiente de la recta tangente a la gréfica de y = f (x), en el puntode abcisa x,.
Si existe f'(x,) sedice quef es derivable.

3. DERIVADAS LATERALES

Derivada por la derecha f(x; )= lim Fo+h) = (%)

h—0* h

f(%+h)-f (%)
h

Derivada por la izquierda f'(x )= lim
h—0"

Para que exista la derivada de una funcion continua en un punto, sus derivadas laterales deben
existir y ser iguales.

4. INTERPRETACION GEOMETRICA DE LA DERIVADA

y=f(x) | s
P(X()!f(xo)) f(xo—l—h‘)' o
Q(%,+h, f(x,+h)) | -
X tana:% '
PQR a4
tan o = fF(%+h)-f(x) 753

Sih—0, entonces QR >TRY S >«

f(x0+h)—f(x0):f,(X0) 2> f'(x)=m=tana

tana =1lim
h—0

La derivada de una funcién es un punto es la pendiente de la recta tangente a la curva en dicho
punto
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Ecuacion de la recta tangente a un punto en Ecuacion de la recta normal a una funcion en
un punto un punto

Y= 1 ()= (%) (x~%) Y= 1 (%) =~ (x=%,)

5. DERIVABILIDAD Y CONTINUIDAD.

Si una funcion es derivable en un punto, necesariamente es continua en él. Sin embargo, una
funcion puede ser continua en un punto y no ser derivable.

6. OPERACIONES CON DERIVADAS

F(x)+9(¥)]'=f'(x)+9'(x)

kf ()] =k- ()

F(x)-g(0)]'=1')-9()+f(x)-g9'(x)

[

[

[

{f(X)}.: fF'(x)-9(x) - f(x)-9'(x)
g(x) [9(0)]

7. REGLA DE LA CADENA

[(feg)(0]'=g'(f(x) F'(X

8. ESTUDIO DE LA DERIVABILIDAD

Consideremos una funcién f (x):{

Enlaque f,(x) es derivable en (axo),y f,(x)es derivable en (xo,b).
Entonces para estudiar si una funcién es derivable en xo, daremos los siguientes pasos:

1°) Vemos si f es continua en xo: ¢, lim f,(x)= lim f,(x)= f(x,)?

X—>Xo_ X—>Xp4

20) Calculamos f(x, )= lim ', () y (x,")=lim f',(x)

3%) ¢Es f'(xo’): f'(xo*)? En caso afirmativo, este es el valor de f'(x,).

Entonces la funcion, f(x) es derivable en (a,b)

9. NUEVAS TECNICAS DE DERIVACION

Derivada de una funcion implicita.
Derivacion logaritmica.



