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Ejercicio nº 1.- 

  

Halla la ecuación del plano que contiene a estas rectas: 

  

 

  

  

Solución: 

  

   Veamos que  r  y  s  se cortan en un punto. Para ello, sustituimos las ecuaciones de  s  en las de  r : 

  

 

  

   Un vector de dirección de  r  es: 

  

 

  

   Un vector dirección de  s  es: 
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   Un vector normal al plano buscado es: 

  

 

  

   Por tanto, el plano que contiene a  r  y a  s  es: 

  

1 · (x  1)  1 · (y  0)  1 · (z  2)  0,  es decir: 

  

x  y  z  3  0 

  

  

  

Ejercicio nº 2.- 

  

Considera los planos  : 2x  ay  4z  1  0  y  : ax  2y  4z  3  0. 

  

a)  Calcula el ángulo que forman    y    cuando  a  1. 

  

b)  Halla  a  para que    y    sean paralelos. 

  

c)  Determina el valor de  a  para que    y    sean perpendiculares. 

  

  

Solución: 
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Si llamamos    al ángulo que forman    y  ,  tenemos que: 

  

 

  

b)  Sus vectores normales han de ser proporcionales: 

  

 

  

c)  Sus vectores normales han de ser perpendiculares: 

  

(2, a, 4)  (a, 2, 4)  2a  2a  16  4a  16  0      a  4 

  

  

  

Ejercicio nº 3.- 

  

 

calcula la distancia entre: 

  

a)  P  y   
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b)  P  y  r 

  

  

Solución: 

  

 

  

b)  Hallamos un punto y un vector dirección de la recta  r : 

  

 

  

 

  

La distancia de  P  a  r  es igual al área del paralelogramo determinado por 
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Por tanto: 

  

 

  

  

  

Ejercicio nº 4.- 

  

Halla el volumen del tetraedro determinado por los ejes coordenados y el plano 

: 3x  2y  4z  2  0. 

  

  

Solución: 

  

Obtenemos los puntos de corte del plano    con los ejes coordenados: 

  

 

  

 Con el eje  Y      x  z  0      y  1      Punto  B (0, 1, 0) 

  

 

  

El cuarto vértice del tetraedro es el origen  D (0, 0, 0). 
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Ejercicio nº 5.- 

  

 

  

  

Solución: 
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   Hallamos la ecuación del plano,  ,  que pasa por  P  y es perpendicular  a  r : 

  

1 · (x  2)  2 · (y  1)  1 · (z  5)  0,  es decir: 

  

: x  2y  z  1  0 

  

   Hallamos el punto,  Q,  de intersección de  r  y  : 

  

 

  

 

  

   El punto  Q  es el punto medio de  PP',  siendo  P'  el simétrico de  P  respecto a  r : 

  

Si  P' (x, y, z): 
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Ejercicio nº 6.- 

  

Halla el lugar geométrico de los puntos,  P,  tales que la distancia de  P  a  A  sea igual al triple de 

la distancia de  P  a  B,  siendo  A (1, 0, 0)  y  B (1, 0, 0).  Identifica la figura resultante. 

  

  

Solución: 

  

Si  P(x, y, z)  es un punto del lugar geométrico, tenemos que: 

  

dist (P, A) = 3 dist (P, B),  es decir: 

  

 

  

(x  1)
2
  y

2
  z

2
  9 [(x  1)

 2
  y

2
  z

2
] 

  

x
2
  2x  1  y

2
  z

2
  9 [x

2
  2x  1  y

2
  z

2
] 
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x
2
  2x  1 y

2
  z

2
  9x

2
  18x  9  9y

2
  9z

2
 

  

8x
2
  8y

2
  8z

2
  20x  8  0 

  

 

  

 

  

 

  

  

  

Ejercicio nº 7.- 

  

 

 

  

  

Solución: 
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Resolvemos el sistema formado por las dos ecuaciones obtenidas: 

  

 

  

 

 


