
         
Ejercicio nº 1.-

a) Calcula, utilizando la definición de logaritmo:

813
9
1

333 logloglog +−

b) Calcula el valor de  x, aplicando las propiedades de los logaritmos:

34102 loglogxlog −=

Solución:

2
34

2
12333a) 4

3
21

3
2

3 =+−−=+−− logloglog

3
34

102
34

102b) ==⇒= xlogxlog

Ejercicio nº 2.-

a) Halla el término general de la sucesión:

2; 4,2; 8,82; 18,522; …

b) Obtén el criterio de formación de la siguiente sucesión recurrente:

5, -1, 4, 3, 7, …

Solución:



( ) 1

1

122

:tanto Por122  con geométrica progresión una Es a)

−⋅=

==

n
n ,a

.,rya

b) Cada término, a partir del tercero, se obtiene sumando los dos anteriores:

2para15 2121 >+=−== −− naaa,a,a nnn

Ejercicio nº 3.-

Resuelve:

xx 371a) −=−

03b) 2 ≤+ xx

0522c) 2 =−++ xx

Solución:

a) 

( )






−=

=+±−=→=−+→−=−+→−=−
3

vale)(no2

2
2411063721371 222

x

x
xxxxxxxx

b)

( )



















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≥






≥+

≤

≤+
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0
03

0
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x

x
x

x

xx

   →

→

   





−≤

≥






−≥

≤

3

0
3

0

x

x
x
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[ ]

Imposible

0,3Intervalo

→

−→

c)

012

0525

05224

05222 2

=⇒=

=−⋅

=−+⋅

=−+⋅

xx

x

xx

xx

Ejercicio nº 4.-

Calcula los lados y los ángulos del triángulo ABC:



Solución:

• Aplicamos el teorema del coseno para hallar el lado  c:

ccosabbac ˆ2222 −+=
4097281492 cosc ⋅⋅⋅−+=

52,9681492 −+=c

48,332=c
cm79,5=c  

:Â ángulo el hallar para senos los de teorema el Aplicamos•

→=→=
40

79,5
ˆ

7
ˆˆ senAsenCsen

c
Asen

a

"51'5950ˆ777,0
79,5
407ˆ 



=⇒==→ AsenAsen

:así  obtenemos loángulo El B̂•   

( )CAB ˆˆ180ˆ +−= 

• Así:

cm7;"51'5950ˆ == aA 

cm9;"9'089ˆ == bB 
 

cm79,5;40ˆ == cC 
 

Ejercicio nº 5.-

a) Demuestra la siguiente igualdad:

xtg
xcossenxcosx

senxcosx 2
2

1 −=−
+
−

b) Resuelve:
xcosxsen 22 1+=



Solución:

( ) ( )
( ) ( ) =−

−+
−−

=−
+
−

xcosxsenxcosxsenxcos
xsenxcosxsenxcos

xcosxsenxcos
xsenxcosa

2
1

2
1)

x
xcos
xsen

xcos
xsen

xcosxcos
xsen

xcosxsenxcos
xcosxsenxsenxcos

2tg
2
2

2
121

2
1

2
21

2
12

22

22

−=−=−−=−−=

=−
−

−+=

22111) 22222 =→−+=→+= xsenxsenxsenxcosxsenb

Z∈








+=→+=→−=

+=→+=→=
= k

kxkxxsen

kxkxxsen
xsen con

2
2

33602701

2
2

360901
1

22

11
2

ππ

ππ





Ejercicio nº 6.-

polar. forma en exprésalos y conjugado, su y opuesto su ,22Representa iz −= 

Solución:

iziz 22 :Conjugado;22 :Opuesto +=+−=−•
• Representación:

−2i

2i−Z Z
_

Z

• Forma polar:

 45135315315 22;22;228 ==−== zzz

Ejercicio nº 7.-

Calcula:

( )
i
ii

+−
−
2

7a)
43



3 344b) i−

Solución:

( ) ( ) ( ) ( ) =
+−

−−=
+−
+−=

+−
−−=

+−
−=

+−
−

i
i

i
ii

i
ii

i
ii

i
ii

2
71

2
7

2
7

2
7

2
7a)

2343

( ) ( )
( ) ( ) ( )

=+−=
+

−+=
−−

+++=
−−+−
−−−−

=
5

155
14

7152
2

7142
22
271

22

2 ii
i

iii
ii
ii

ii 31
5

15
5
5 +−=+−=

2,1,0  para228344b)
120100

3
360300

3
300

3 ====−
++

ni
nn 

Las tres raíces son:

( ) ii 97,135,0100sen100cos22100 +−=+= 


( ) ii 29,153,1220sen220cos22220 −−=+= 


( ) ii 68,088,1340sen340cos22340 −=+= 


Ejercicio nº 8.-

( ).23, son    segmento del medio punto del scoordenada Las  AB
1).(6,  que sabiendo , Halla −AB

Solución:

).2,3(  así, ,  de medio punto al    Llamamos MABM•
( )yxB ,  Llamamos•

• Como  M  es el punto medio de  AB,  ha de ser:

( )2,3
2

1,
2

6 =




 +−+ yx

:decir es

5

0
41

66

2
2

1

3
2

6

=

=





=+−
=+









=+−

=+

y

x
y

x
y

x

( ).5,0 tanto, Por B



Ejercicio nº 9.-

3).(3,y2)(6,1),(2,sonamoparalelogr del vértices cuatro los de tres de scoordenada Las CBAABCD     
a) Halla las coordenadas del vértice D.
b) Halla el área del paralelogramo.

Solución:

a)

B

2−2−4

4

4 6

C
D h

Y

XA
2

. :que cuenta en tenemos ,  hallar Para ADBCD =•
( ) ( ) ( )1,21,3  :que tenemos ,,  llamamos Si −−=−• yxyxD

•  Así:

( )2,1  :son    de scoordenada Las2
1

11
23 −





=
−=





−=
−=− DDy

x
y

x

b) •  Tomamos como base,  b,  el lado  AB:

( ) ( ) 171226 22 =−+−== ABb

•  La altura,  h,  correspondiente al vértice  C,  es la distancia de  C  al lado  AB.
•  Hallamos la recta,  r,  que pasa por  A  y  B:

( ) 024:2442
4
11

4
1

26
12 =+−→−+=→−+=→=

−
−= yxrxyxym

•  La altura será:

( )
( ) 17

7

41

2343
,

22
=

−+

+⋅−
== rCdisth

Por tanto, el área es:

2u7
17
717 Área =⋅=⋅= hb



Ejercicio nº 10.-

a) Identifica la siguiente cónica y represéntala:

4y2 − x2 = 4

b) ¿Cuáles son sus focos?

Solución:

1
41

44a)
22

22 =−→=− xyxy

Es una hipérbola, cuya gráfica es:

552  y  1  y  ,  Comob) 2222 ±=→=→===− ccbabac

( ) ( ).5,0'  y  5,0  son focos Los −FF

Ejercicio nº 11.-

Halla los siguientes límites y representa los resultados que obtengas:

363
a) 2

2

2 ++
−−

→ xx
xxlim

x

363
b) 2

2

++
−−

+ ∞→ xx
xxlim

x

363
c) 2

2

++
−−

−→ xx
xxlim

x 1

Solución:

9
2

27
6

363
a) 2

2

2

−=−=
++

−−
→ xx

xxlim
x



3
1

363
b) 2

2

−=
++

−−
+ ∞→ xx

xxlim
x

( )
( ) ( )1313

1
363

c)
1212

2

1 +
−=

+
+−=

++
−−

−→−→−→ x
xlim

x
xxlim

xx
xxlim

xxx

Hallamos los límites laterales:

( ) ( ) + ∞=
+

−− ∞=
+

−
+− −→−→ 13

;
13 11 x

xlim
x

xlim
xx

•  Representación:

Ejercicio nº 12.-

Halla la función derivada de cada una de las siguientes funciones:

( )
3

93a)
2

4 xxxf −=

( )
1
23b) 2

2

−
−=

x
xxf

( ) xxexf =c)

Solución:

( )
3

1812'a) 3 xxxf −=

( ) ( ) ( )
( ) ( ) ( ) 2222

33

22

22

1

2

1

4666

1

22316'b)
−

−=
−

+−−=
−

⋅−−−=
x

x

x

xxxx

x

xxxxxf

( ) ( )xexeexf xxx +=+= 1'c)



Ejercicio nº 13.-

  :nfunció la Dada
( ) xxxf −= 23

a) Escribe la ecuación de la recta tangente a la función en  x = 1.
b) Halla los tramos en los que la función crece y en los que decrece.

Solución:

( ) 16'a) −=• xxf
( ) .51'  es recta la de pendiente La =• f

.2,1  Cuando ==• yx
•  La recta será:

( ) 35552152 −=−+=−+= xxxy

b) Estudiamos el signo de la derivada:

6
116016 >⇒>⇒>− xxx

6
116016 <⇒<⇒<− xxx

.
6
1 en mínimo un tieney  ,,

6
1  en creciente y  

6
1, en edecrecient Es =





 ∞+





 ∞−• x

Ejercicio nº 14.-

Dada la función:

( )




>−
≤=

0si1
0si1

2 xx
xxf

a) Estudia su continuidad.
b) Dibuja su gráfica.

Solución:

continua. es función la ,0Sia) ≠• x
:0Si =• x

( ) ( )
( ) ( )

( )
.0  en continua es También

10

11

11
2

00

00

=










=

=−=

==

++

−−

→→

→→

x

f

xlimxflim

limxflim

xx

xx

• Es una función continua.

.horizontal recta de trozo un es ,0Sib) ≤• x



parábola. de trozo un es ,0Si >• x
•  La gráfica sería:

−4 −2−6
−2
−4
−6

2
4

2 4

Y

X

Ejercicio nº 15.-

a) Dibuja la gráfica de la función:

( ) xxxxf 3
3

2
3

−−=

( ) intervalos e dcontinuida dominio,de aspectos siguientes los estudiar para gráfica la de Ayúdateb)    :xf
de crecimiento y de decrecimiento.

Solución:

+ ∞=





−−− ∞=





−−•

+ ∞→− ∞→
xxxlimxxxlim

xx
3

3
;3

3
a) 2

3
2

3

•  Puntos de corte con los ejes:

09303
3

    eje el Con 232
3

=−−→=−−→ xxxxxxX

( )














−=

=
→

+±
=

=

→=−−→
85,1

86,4

2
3693

0
0932

x

x
x

x
xxx

( ) ( ) ( ) .0;85,1y0;86,4;0,0  Puntos −
( )0,0  Punto  00   eje el Con →=→=→ yxY

•  Puntos singulares:

( )
( )





−→=






 −→−=→

±
=

+±
=→=−−=′

9,3 Punto3
3
5,1 Punto1

2
42

2
1242

0322

x

xxxxxf

•  Gráfica:



− 4
− 2

2

2 4

− 4
− 6
− 8

− 10
− 12

Y

X

4

− 2

R=•   Dominiob)
•  Es una función continua.

( ) ( ) ( ) .3,1  en edecrecienty  ,31,  en Creciente −∞+∪−∞−•

Ejercicio nº 16.-

a) Dibuja la gráfica de la función:

( ) 2
1

x
xxf +=

( ).xf  de ntodecrecimie de  yocrecimient de intervalos los  ydcontinuida la estudia anterior, gráfica la Sobreb)

Solución:

{ }0Dominioa) −=• R
• Puntos de corte con los ejes:

( ) .0,1 Punto101    eje el Con −→−=→=+→ xxX
dominio. el en está no0xpues ,  eje al corta No     eje el Con =→ YY

0  :vertical Asíntota =• x

( ) ( ) + ∞=+ ∞=
+− →→

xflimxflim
xx 00

;

0  :horizontal Asíntota =• y

( ) ( ) 0;0 ==
+ ∞→− ∞→

xflimxflim
xx

:singulares Puntos•



( ) ( ) ( ) 022221' 344

2
=−−=−−=⋅+−=

x
x

x
xxx

x
xxxxf

.
4
1,2 Punto2 





 −−→−=⇒ x

:Gráfica•

−4 −2

2

2 4

−4

Y

X

4

−2

b)
•  Continuidad:

continua. es,0  Si ≠x
vertical). (asíntota infinita rama una tiene pues a,discontinu es0  En =x

( ) ( ) ( ).,02, en edecrecient y 0,2  en Creciente ∞+∪−∞−−•

Ejercicio nº 17.-

Hemos medido la longitud del palmo de cinco alumnos y alumnas de un instituto y hemos 
anotado el número de calzado que usan, obteniendo los siguientes resultados:

Longitud del
palmo (cm) 21 20 26 23 20

N.º Calzado 37 37 40 38 38

Halla el coeficiente de correlación y la recta de regresión para esta distribución. ¿Qué 
podemos decir acerca de la relación entre las dos variables?

Solución:

• Llamamos  x  a la longitud del palmo e  y  al número de calzado.



x i y i x i
2 y i

2 x i y i

21 37 441 1369 777

20 37 400 1369 740

26 40 676 1600 1040

23 38 529 1444 874

20 38 400 1444 760

110 190 2446 7226 4191

Medias:

38
5

190;22
5

110 ==== yx

Desviaciones típicas:

10,12,138
5

7226

28,22,522
5

2446

2

2

==−=

==−=

y

x

σ

σ

Covarianza:

2,23822
5

4191 =⋅−=xyσ

880
101282

22 :ncorrelació de eCoeficient ,
,,

,r =
⋅

=•

• Recta de regresión:

( ) 76,2842,02242,03842,0
2,5
2,2 +=−+=→== xxymyx

• Hay una relación fuerte y positiva entre las dos variables; a mayor longitud del palmo, mayor 
número de calzado.

Ejercicio nº 18.-

Sabiendo que:

[ ] [ ] [ ] 10,3;0,2;0, =∩==∩ BAPAPB'A'P

[ ] [ ] [ ]BAP    yA/BP,BP  ∪Calcula

Solución:

[ ] ( )[ ] [ ] [ ] 8,02,01''' =∪⇒=∪−=∪=∩• BAPBAPBAPBAP
[ ] [ ] [ ] [ ]BAPBPAPBAP ∩−+=∪



[ ] [ ] 6,01,03,08,0 =⇒−+= BPBP

[ ] [ ]
[ ] 17,0

6,0
1,0/ ==

∩
=•

BP
BAPBAP

[ ] 8,0=∪• BAP

Ejercicio nº 19.-

Una urna,  I,  contiene 5 bolas rojas y 3 blancas. Otra urna,  II,  tiene 3 bolas rojas y 5 
blancas. Se extrae una bola de la urna  I  y se introduce en la urna II. Finalmente, se extrae 
una bola de la urna II. Calcula la probabilidad de que:

a) La segunda bola sea roja.
b) La primera sea roja si la segunda lo es.

Solución:

• Hacemos un diagrama en árbol:

[ ]
72
29

72
9

72
20ª2a) =+=RP

[ ] [ ]
[ ] 29

20
7229
7220

ª2
  y  ª2ª1  b) ===

RP
RRPRRP

Ejercicio nº 20.-

La probabilidad de obtener premio en un sorteo semanal es del 1%. Si jugamos durante 8 
semanas, calcula la probabilidad de:

a) Obtener premio más de 6 veces.
b) No obtener premio ninguna vez.

Solución:

( ).01,0;8  binomial una de trata Se B•



[ ] [ ] [ ] =⋅




+⋅⋅





==+==> 87 01,08

899,001,07
8876a) xPxPxP

1414141614 1093,71001,01092,7101092,7 −−−−− ⋅=⋅+⋅=+⋅=

[ ] 923,099,00b) 8 ===xP

Ejercicio nº 21.-

( ).N 5160,una según ndistribuye se personas de grupo un de cm, en estaturas, Las  
Calcula, en este grupo de personas, la probabilidad de:

a) Medir más de 170 cm.
b) Medir entre 150 y 165 cm.

Solución:

( ) ( )1,05,160 NzNx ≈→≈

[ ] [ ] [ ] 0028,09772,01212
5

160170170a) =−=≤−=>=



 −>=> zPzPzPxP

[ ] =



 −<<−=<<

5
160165

5
160150165150b) zPxP

[ ] [ ] [ ] [ ] [ ]( ) =≤−−<=−<−<=<<−= 2112112 zPzPzPzPzP
[ ] [ ] 8185,019772,08413,0121 =−+=−≤+<= zPzP

Ejercicio nº 22.-

En un instituto hay 200 chicas y 180 chicos. Calcula la probabilidad de que en un grupo de 
30 alumnas y alumnos haya mas de 20 chicos.

Solución:

( ) :que puesto ,47,0;30  es    que tenemos , grupo" el en chicos de n"    llamamos Si Bxx °=•

[ ] 47,0
380
180

180200
180 ==

+
=chicoP

[ ] :normal una con menteaproximada hacemos lo ;20  calcular que Tenemos >• xP

73,2;1,1447,030 ===⋅=⋅= npqPn σµ

•  Entonces:



( ) ( ) ( )1,0  es  73,2;1,14  es  '47,0;30  es NzNxBx →→

• Así:

[ ] [ ] [ ] =≥=






 −≥=≥=> 34,2
73,2

1,145,205,20'20 zPzPxPxP

 [ ] 0096,09904,0134,21 =−=<−= zP


