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TEMA 12: INTEGRALES INDEFINIDAS 
 

1. INTEGRAL DE UNA FUNCIÓN 

 

( ) es primitiva de ( ) cuando '( ) ( )F x f x F x f x   La primitiva de una función no es única 

 

Es lo mismo que decir:  

 

Si     23 3' xxfxxf   , entonces la primitiva de 23x  es 3x  

 

La integral de una función ( )f x  es el conjunto de todas sus primitivas y se representa como:                   

                                                                ( ) f x dx . 

 

Por tanto, si ( ) es primitiva de ( )F x f x : 

                                                           ( ) ( )f x dx F x k    a k  se le llama constante de integración 

 

PROPIEDADES DE LAS INTEGRALES: 

 

Suma y resta  ( ) ( ) ( ) ( )f x g x dx f x dx g x dx      

Producto por un número  ( ) ( )c f x dx c f x dx     

 

TABLA DE INTEGRALES SIMPLES: 

 

  ccxdx ,1  

1 ,,
1

1







nsicc
n

x
dxx

n
n

 

  ccxdx
x

,ln
1

 

  cc
a

a
dxa

x
x ,

ln
 

  ccedxe xx ,  

  ccxdxsenx ,cos  

  ccsenxdxx , cos  

   cctgxdxxtgdxxdx
x

, )1( sec 
cos

1 22

2
 

   ccgxdxxgdxxecdx
xsen

,cot )cot1( cos 
1 22

2
 

 


ccarcsenxdx
x

, 
1

1

2
 

 



ccxdx

x
,arccos 

1

1

2
 

 


ccarctgxdx
x

, 
1

1
2
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TABLA DE INTEGRALES COMPUESTAS 

 

   
 

1 ,,
1

'

1







nsicc
n

xf
dxxfxf

n
n

 

 
 

   ccxfdx
xf

xf
,ln

'
 

   
 

  cc
a

a
dxxfa

xf
xf ,

ln
'  

     
  ccedxxfe xfxf ,'  

       ccxfdxxfxsenf ,cos '  

         ccxfxsenfdxxfxf ,' 'cos  

 
 

        ccxtgfdxxfxfdx
xf

xf
, 'sec 

cos

' 2

2
 

 
 

        ccxgfdxxfxfecdx
xfsen

xf
,cot 'cos 

' 2

2
 

 

 
  


ccxarcsenfdx

xf

xf
, 

1

'

2
 

 

 
  




ccxfdx

xf

xf
,arccos 

1

'

2
 

 
 

  


ccxarctgfdx
xf

xf
, 

1

'
2

 

 

 

2. INTEGRACIÓN POR PARTES 

( ) '( ) ( ) ( ) ( ) '( )u x v x dx u x v x v x u x dx       

Forma abreviada





 

u dv u v v du       

**
'( )

'( )

v x dx dv

u x dx du




 

ALGUNOS TIPOS DE INTEGRALES QUE SE RESUELVEN POR PARTES: 
n xx e dx  nu x  xdv e dx  

sin  nx x dx  nu x  sin  dv x dx  

cos  nx x dx  nu x  cos  dv x dx  

ln  nx x dx  lnu x  ndv x dx  

  arc tgx dx    u arc tg x  dv dx  

   arc sen x dx    u arc sen x  dv dx  

ln  x dx  lnu x  dv dx  

 



Tema 12: Integrales indefinidas  Matemáticas 2º Bach 

 3 

 

Ejemplos: 

 

a)   dxI  ex x  

 

 



xxx edxevdxedv

dxduxu 1        
      Recuerda    vduvuudvI  

 

  cceexdxeexdxI xxxx , ex x  

 

 

b)  xdxI ln  

 

 



xdxvdxdv

dx
x

duxu
1

        ln
       

 

  cxxxdx
x

xxxxdxI ln
1

lnln  

 

 

c)   senx dx eI x  

 

 



xsenxdxvsenxdxdv

dxedueu xx

cos

        
 

 

Isenxexedxesenxsenxexedxexxesenx dx eI xxxxxxxx   coscoscoscos

 




 cc
xesenxe

IxesenxeIIsenxexeI
xx

xxxx ,
2

cos
cos2cos  

 

 

  dxesenxsenxedxexI xxxcos1  

 

 



senxxdxvxdxdv

dxedueu xx

coscos
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3. INTEGRACIÓN POS SUSTITUCIÓN O CAMBIO DE VARIABLES 

 

 Sustituimos una expresión adecuada de x  por t  

 Resolvemos la integral de variable t  

 Reemplazamos t  por su expresión en x  

 

 

 ( ) ( ) '( )h x dx f g x g x dt   ( )

'( )

Cambio
t g x

dt g x dx





 

 ( ) ( ) ( )f t dt F t F g x    

 

ALGUNOS CAMBIOS DE VARIABLE FRECUENTES: 

 

 Para calcular una integral del tipo sin cos  n mx x dx  

- Si n  es impar, aplicamos el cambio de variable cost x  

- Si n  es par y m  es impar, aplicamos el cambio de variable sint x  

- Si n  y m  son pares, aplicamos las fórmulas trigonométricas: 

2 1 cos 2
sin

2

x
x


            2 1 cos 2

cos
2

x
x


  

 

 Para calcular una integral del tipo 2 2a x dx  , aplicamos el cambio de variable sin
x

t
a
  

 

4. INTEGRACIÓN DE FUNCIONES RACIONALES 

 

( )

( )

P x

Q x  

 

A) Grado del numerador   grado del denominador 

 

( ) ( )
( )

( ) ( )

P x R x
C x dx dx

Q x Q x
      

( ) ( )

( ) ( )

P x Q x

R x C x
 

 

B) Grado del numerador < grado del denominador 

I. Primero miramos en el cuadro de integrales inmediatas 

Forma potencial 
1'

1

n

n

f f
dx

f n

 


   

Forma logaritmo neperiano  
'

ln
f

dx f
f

  

Forma arco-tangente 2 2

' 1f f
dx arctg

a f a a


  

 



Tema 12: Integrales indefinidas  Matemáticas 2º Bach 

 5 

II. Descompondremos el denominador en factores 

1º. ( )Q x  sólo tiene raíces simples 

1 2 3

( )
...

( ) n

P x A B C N

Q x x x x x x x x x
    

   
 con , , ,...,A B C N  

1 2 3

( )
...  

( ) n

P x A B C N
dx dx

Q x x x x x x x x x
    

        ln  

 

2º. ( )Q x  sólo tiene raíces reales, pero alguna simple 

   
2

1 2 2 2

( )
...

( )
m

P x A B C N

Q x x x x x x x x x
    

   
 con m  número de veces que 

se repite la raíz compuesta 

 

   
2

1 2 2 2

( )
...  

( )
m

P x A B C N
dx dx

Q x x x x x x x x x
    

   
    

ln ln potencia    

 

3º. ( )Q x  tiene raíces reales simples y complejas 

2

1

( )

( )

P x A Bx C

Q x x x ax bx c


 

  
 

2

1

( )
 

( )

P x A Bx C
dx dx

Q x x x ax bx c


 

      ln ln arctg    

 

 

 

 


