Blas [ savt Bl AN aTeMaTiCaS CURSO 2013/2014

FICHABLOOQUE 2. LIMITES Y CONTINUIDAD

1. Calculalos siguientes limites:

2
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2. Calculalos siguientes limites:
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3. Calculalos siguientes limites:

a) lim —Xx*+2x
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Solucion:
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4. Estudialacontinuidad de la siguiente funcién:

3x-5 si x<4
f(x)=4 , .
X +1 sl x>4

Solucién

3x—-5 si x<4 — continuaen R
f(x):{ x*+1  si x>4— continuaen N
Solo hay duda en la continuidad de la funcion en el puntox = 4
Enx =4
1)f(4)=3-4-5=12-5=7

lim x* +1=4% +1=16+1=17
2)3lim f(x) - — lim x? +1# lim 3x -5 — No existe lim f(x)
x4 lim3x-5=3-4-5=7 x—>4* X4 X>d

X—>4"

3)lim x® +1# lim 3x—5 — f(x)es discontinua de salto finito
X—4"

x—4*

Por lo tantola funcion f(x)es continua en % - {4}



5. Estudiala continuidad de la siguiente funcién:

1 .
—— siIx<-1
X+2
f(x)= x> —xsi-1<x <2
2 Six > 2

Solucion
1 . .
———six<-1  — Continuaen R - {- 2}
X+2
f(x)=<x? —x si-1<x < 2 — Continuaen R
2 Six>2 — Continuaen R

Solo hay duda en la continuidad de la funcion en el puntox =-1lyenx =2

Enx=-1
1

HDf(-)=——=1
)F(-D) 117

lim x? —x=(-1)° = (-1)=1+1=2 .

x—>-1"
2)3lim f(x)—> 1 1 — lim x? —x# lim —— — Noexiste lim f(x)

x—-1 lim _ X—>——1* x>-1" X+ 2 x—>-1

x> X+2 —-1+42 B
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3) lim x* —x# lim —— — f(x)es discontinua de salto finito
X———1* x>-1" X+ 2

Enx=2
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X2 lIm x*=x=2"-2=4-2=2 -V x>-1" X + 2 x—>-1
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3)f(2)=lim x*-x= lim SN f (x)es continuaen x = 2
X———1* x>-1" X+ 2

Por lo tanto la funcién f(x)es continua en % - {- 2,-1}



6. Halla el valor de k para que f(x) sea continua en x=1.

f(x)=

{2x+1 si x<1

k si x>1
Solucion:
xILn;n?f(x)=Xl|ﬁn;(2x+1)=3
limf(x) =k

Para que sea continuaen x =1, limf(x)=limf(x)=f(1).

x—1 x—1"

Ha de ser k=3.



7. Calcula el dominio y las asintotas, si las tiene, de la funcion y = — 1
X —

Solucion

El dominio por definicién son los valores Reales donde la funcion existe, es decir su imagen toma
valores reales. En las funciones Racionales (Cociente de polinomios), los valores que anulan el
denominador hace que no exista la funcién.

X2 -1=0->x=4/1=%1
Domy =R - {+-1}
Asintotas Verticales (donde faya el dominio)

3

X 1 . .
== =+ — X =1hay una asintota vertical
x—>+1 X2 -1
3
. X -1 . .
lim = — =—o0 — X = —1hay una asintota vertical
x>1x> -1 0

Asintotas Horizontales

3

. X 0
lim ——=—=INDT
x>+ X< —1 o0
XS
lim —— = +00 — No hay asintotas horizontales
x—+0 X —1]

Asintotas Oblicuas ( y=mx+n)

X—>+00 X

n= lim f(x)—mx
X—>+00

3
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) 2 _ ) 2 x . x3 . x3
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X—>+00 X X+ ¥ _1 1 x—+0 ¥ . | X _1 X—>+0 X° X
: : o x(x-1) . - ex X
lim —x = lim 5 - =|lim — = lim =0
X+ X _1 X—=+0 X _1 X2 _1 X—>+0 X2 _1 X—>+00 X2 _1

Hay una asintotaoblicua en y = x

En WIRIS

(=25)
dibujar| y=
jar|y <21

| dibujar(y=x,{color=rojo})
| dibujar(x=1,{color=azul})
||dibujar(x= —-1,{color=azul})
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Calcula el dominio y las asintotas, si las tiene, de la funcion y =

(x+2)
Solucion:
. (x+2)2 =0 > x=-2
Domy =R -{-2}
Asintotas Verticales
i 2x? 8 . .
lim ——— =— =+ — X = -2 hay una asintota vertical
X—>—2 (X + 2) 0
Asintotas horizontales
. 2x2 0
lim — =—= INDT
X—>+00 (X + 2) o0
) 2x2 . 2x? 2 ) )
lim —— = lim ———=—=2— Eny=2hay una asintota horizontal
X—>+00 (X + 2) X+ X° 4 4X + 4 1
Asintotas Oblicuas
. f(x
m= lim L)
X—>+0 X
n= lim f(x)—mx
X—>+0
2x?
o (x+2f 2 x 2x° : 2x° : 2x°
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X—>+00 X X—>+00 (X 4+ 2) 1 X0y, (X + 2) X—>+0 X . (X +4X + 4) x>+ X° + AXS + 4X
) 2x2 . 2x?
n=Ilim —2—02 lim —222
X—>+00 (X + 2) X—>+00 (X + 2)

Hay una asintota oblicua en y =2 (Que coincide con la asintota horizontal)

En WIRIS

2%x2
dibujar(y= L)
(x+2)?

| dibujar(x=-2,{color=azul})
| dibujar(y=2,{color=rojo})
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9. Calculael dominio y las asintotas, si las tiene, de lafuncién Yy =

x?+1
Solucion:
x? +1=0 — X = ++/—1 = No tiene solucion Real
domy =R
Asintotas Verticales
No hay asintotas Verticales
Asintotas horizontales
3
. X 0
lim — =—=INDT
X~>+oox _|_ o0
X3
lim —— = +00 — No hay una asintota horizontal
X~>+00X +
Asintotas Oblicuas
. f(x
m = lim ( )
X—>+00 X
n= lim f(x)-mx
X—>+00
X3
) 2 ) X2 x . x3 ) x3
m= lim X2+L _ |im == lim = lim =1
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) 3 ) x3 x-(x2+1) X =x=x .. =X
n=Ilim ——-x=lim ———-— = lim ————=lim —
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Hay una asintota oblicua en y = x
En WIRIS
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