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NOMBRE Y APELLIDOS

FECHA CURSO: BLOQUE GEMOTERIA

Ejercicion®1.-

Escribe la ecuacion del plano, w, que contiene al punto P (3,0,-2) y ala recta

X=3+27
r:sy¥=1-%4
z=1+2

Solucion:

e Buscamos un punto y un vector direccién de r:

-+

R(3 1 Ner; d.2-11r

s Elvector ar yoel vector ﬁ(ﬂ, 1 3) seran paralelos al plano que buscamos. Un wector

normal a © es:
d, x PR=(2,-11)x(0,13)=(-4,-6,2) 5 (2,3, -1)
e Laecuacion del plano seré:

2:-(x=3)+3-(y-0)—-1-(z+2)=0, esdecir:
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n:2X+3y—-2-8=0

Ejercicion® 2.-

—3-2)
Dadas | tas ro|2X Y *+z-2=0 1, 142 | punto P(1, 0, —5);
adas las rectas r: 3Xx4+2y +2241-0 ¥ S _;Zf__ 2:21 v el punto , 0, :

calcula el &ngulo que forma la recta r con el plano, =, perpendicular a s que pasa

por P.

Solucion:

e Un vector direccion de r es:

d, =(2-31)x(-322)=(-8-7.-5)/ (8 7,5)=d
e Un vector normal al plano w es:

fi=d, =(-212)

e Sillamamos o al angulo que forman r y w, tenemos que:
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CDS(QDD—&) = 0,028 —

d
dl

i —16+7+10 1

| 136 o 34138

— 90° —x=88" 22" 6" — o=1"37" 34"

Ejercicio n® 3.-

Calcula la distancia entre las rectas:

1 ) 1 Xx=-5+2A
r:x; ='F; =z; s dy=2-2
Z=3+4A

Solucion:

e Buscamos un punto y un vector direccion de cada recta:

RE12 -Ter; d (3.4, 00
S5 2.3)es d, (11,4}

RS(-4, 0 4)
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e Ladistancia entre las dos rectas es igual al volumen del paralelepipedo definido por

RS, ar,aS, dividido entre el drea del paralelogramo definido por ar Y SS:

dist [r, )=|[ il d+d L
JCREEN
-4 0 4
[ﬁ d, dS]: 34 0|=-92
1 -1 4

- 16.4,0)x (1 -1 )= (18, ~12, - 7)| =167 + C12F +(-7F = 448

Por tanto:
. Q2
distlr 5)= a3
( ) 449
Ejercicion®4.-

a) Escribe la ecuacion del plano, =, que pasa por los puntos P (2, 1,-1), Q(1,0,3) y
R(-3,1,1).

b) Calcula el &rea del triangulo cuyos vértices son los puntos de corte del plano = con los ejes
coordenados.
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Solucion:

a) Un vector normal al plano es:
PQx PR=(-1-14)x(-502)=(-2-18 -5) /1 (2,18,5)
La ecuacion del plano buscado serd 2(x —1) + 18y + 5(z — 3) = 0, es decir:

2Xx+18y+52-17=0

b) Hallamos los puntos de corte de = con los ejes coordenados:

—Conelge X —= y=zr=0 — x=? — Funto A[g DDJ

—Conelege ¥ — x=z=0 — y=1— — Punto B[D% DJ

—Conelge 2 — x=y=0 — z=— — PFunto C[DD%]

LCEDE R
218" 2 o

= 1508 U7

, 11 . < 1]|f289 289 289
’ﬁ‘reazi"qﬁx’qc‘zﬁ‘[go' 0 36]

MAT 11



Blss [89 sz Bl AA aTeMaTICaS CURSO 2013/2014

Ejercicio n®5.-

Obtén el punto simétrico de P (2, -1, 3) respecto al plano n: 3x+2y+z-5=0.

Solucion:

LT

e Hallamos la ecuacion de la recta, r, que pasa por P Yy es perpendicular a

X=2+3%0
oy ==1+24
Z=3+A

e Obtenemos el punto, Q, de interseccionde r y

3Q2+30M)+2(-1+20)+(B3+A)-5=0 —

= B+O9R-2+40+3+0-5=0 —= 14r+2=0 — l:—;
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11 9 20
‘3'[? ?-ﬂ

e Sillamamos P' al simétrico de P respecto de m, Q es el punto medio de PP':

P'(X,V,2)
x+2_’l’l oy g
2 T 7
=1 g 11 i 171 19
_— - =——>P _ ——
7 =7 T V7T 7777
z+3_20 . 2_19
2 7 7
Ejercicio n® 6.-

Obtén el lugar geométrico de los puntos que equidistan de los planos

M 3X—2y+47-1=0Yy 0:4x+2y-32+2=0.

¢ Qué obtienes?

Solucion:

Si P (x,y,2) esun punto del lugar geométrico, tenemos que:
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dist (P, ) = dist (P, o), es decir:

|3x-2y+4z -1 |dx+2y-3z+2]

29 ) 29

— [3x-2y+4z-1|=[4x+2y-3z+2| —

AX-2v+dr-1=4dx+2y-37+2 — x+dy-T7z+3=10
%
IX-2y+dr-1=-dx-2y+37-2 — Tx+z+1=0

Obtenemos los planos bisectores de los angulos diedros formados por © y o. Los planos obtenidos
son perpendiculares entre si y se cortan en la mismarectaque n© y o.

Ejercicion® 7.-

X+y—-2z=3
Estudia laposicion relativa delplane w:x+ay—z=568 ylarecta r: Y en
3x—-y+z=1

funcion de los valores de a y b.

Solucion:

Las coordenadas del vector normal de n son fi(1, & - 1) Las coordenadas del vector direccién

de r son:
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1 =1|=(0,-4,-4) paralelo a U(0,11)

L R
|
—_—
—_—

Larecta r sera paralela o estara contenidaen = si fnLU:

Aed=0 — (1a-1(0,11=0 = a-1=0 — a=1

Ademas, estara contenida en w si cualquier punto de r estaen m:
P(1,2,00er > 1+2-0=b > b=3
Por tanto:

b=3 — r esta contenidaen m
S a= 'l/
b=3 — respaalelaan

Si a#1 y b cualquiera — r y m se cortan en un punto.
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